7ZADACI ZA SREDNJU SKOLU

1. Neka su @7 i x3 nultocke polinoma P(z) = z* 4+ 19992 — 2. Dokazi da je
(z7 + 23) € Z, za svaki n € N.

2. 7a kulu od karata koja ima 1 kat potrebne su 2 karte; za 2 kata potrebno
je 7 karata, za 3 kata potrebno je 15 karata. Koliko je karata potrebno za
kulu koja ima n katova?

3. Za funkciju f postoji a € R tako da za svaki x € R vrijedi:

14 f(x)

Tt =7y

a) Je li f periodi¢na funkcija?
b) Je li f neprekidna funkcija?

4. Neka je R skup realnih brojeva i operacija o : Ry x Ry — R, definirana
sa
roy:=2a¥, Vzr,ye Ry,

uz uobicajeno znacenje potencije. Koji parovi elemenata komutiraju?
5. Koji brojevi iz intervala [0, 7] zadovoljavaju jednadzbu

) 97
cosPx +sinfar =227

128 °

6. Neka je pOg zadani kut s kracima p, g. Nac¢i geometrijsko mjesto tocaka u
ravnini pOq sa svojstvom da je

ad, + fd, = const, (o, € Ry)

gdje je d, udaljenost tocke od polupravca p, d, udaljenost tocke od polupravca
q.



7. Dokazi da za tetivni cetverokut vrijedi nejednakost
(a+c)g+ (b+d)p <2R(e + f),

gdje su a, b, ¢, d stranice cetverokuta, p spojnica polovista suprotnih stranica
a i ¢, q spojnica polovista suprotnih stranica b i d, e i f dijagonale, a R
polumjer opisane kruznice ¢etverokutu. U kojem slucaju vrijedi jednakost?

8. Nadi ostatak pri dijeljenju 10'° 4+ 10'%° 4 - - 4+ 10'°"° sa 7.

9. Neka je
n
H(d) =
ST
harmonijska sredina vektora @ = (a1,0a9,...,a,) € R}, Ako je d + ¢ :=
(a1 + ¢1,a3 4¢3, ... an + ¢,) zbrajanje vektora u R}, dokazite da je
1 1 4
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