ZADACI ZA STUDENTE

1. Mrav Sece bridovima pravilnog n-terokuta sa stranicama duljine 1m. U
svakom vrhu mrav ¢e s vjerojatnoséu p = % krenuti prema jednom od sus-
jednih vrhova. Koliko ¢e metara mrav prosjecno prije¢i dok ne obide sve
vrhove?

2. Odredite najmanjin € N takav da postoji grupa P < S, koja je izomorfna
s grupom kvaterniona.

3. Neka je F(z,y) = 0 jednadzba ravninske krivulje sa sredistem O i neka
su t, i tp tangente na zadanu krivulju u njezinim tockama A i B. Karakte-
rizirajte sve krivulje za koje vrijedi

d(ta, 0)d(A,C) = d(tz, 0)d(B,C),

pri cemu je C' tocka presjeka tangenti t4 i tp.
4. Neka su f,g € C'[0,+00), lim f(z) =a#0, lim g(z) = +oo. Odredite

!
x
lim 7 ), ako taj limes postoji.
T—00 g’(x)
5. Niz brojeva ag, ay, as, . .. definiran je na sljedeci nacin:

ap =1, app1 = a, + 2(an),

pri ¢emu je z(a,) zbroj znamenaka broja a,. Pripada li broj 123456789 tom
nizu i ako pripada, koji je po redu?

6. Neka je a1 = 1,a,41 = afgan, n € N gdje su o, € R,. Ispitajte

o
konvergenciju reda Z -

n=1
7. Rijesite jednadzbu {z"} = {z}", n € N, pri ¢emu je {z} = = — [z]
decimalni dio broja .
8. Neka je f(z) € C'a,b] i f(a) = f(b) = 0. Dokazite da za sve a € R,
n € N jednadzba f'(z) = ax™ ! f(z) ima rjesenje na (a, b).
9. Od N kuglica, numeriranih brojevima od 1 do NN, izgubili smo N —n
kuglica. Odredite minimalni prirodni broj n = n(N) takav da sa sigurnoséu
mozemo tvrditi da od preostalih n kuglica mozemo izabrati 4 kuglice tako da
suma brojeva na dvije kuglice bude jednaka sumi brojeva na preostale dvije
kuglice.



